Introduccién a la Légica y la Computacién - Estructuras de orden
21/08/2015, Practico 4: Reticulados.

Objetivo. Este préactico (cortito) se propone explorar los reticulados como estructura
algebraica y su relaciéon con posets reticulados. También retomamos reflexiones sobre
maximales y médximos en érdenes totales (jcudl es la nocién dual de maximal? ;y la de
minimo?); ademds vemos que en un poset reticulado completo alcanza con que existan
los supremos para que existan los infimos (;valdrd el dual?).

1. Considere el reticulado Ls. Encuentre v Vx, sVovy uVv.
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2. En el reticulado L;, muestre todas las formas posibles de escribir los elementos 1,
b v ¢ como supremo de dos elementos. Por ejemplo, una manera seria 1 = d V c.

3. Defina una funcién f biyectiva del reticulado L3 en el reticulado L, que preserve el
orden, es decir, tal que x < y implique f(z) <" f(y). Compruebe que el reciproco
no se cumple y que f no preserva supremo ni infimo.

4. Determine la validez de las siguientes afirmaciones para un orden total (P, <):
a) P tiene a lo sumo un elemento maximal.
b) Si P tiene elemento maximal x, entonces x es el maximo.

5. Supongamos que un poset tiene la siguiente propiedad: para todo subconjunto S
de P se tiene que sup(S) existe (en particular existe sup(P) y sup(0)). Demostrar
que nf(.S) existe para cualquier S.



