Introduccién a la Ldgica y la Compu’gacién - Estructuras de orden
30/08/2019, Practico 6: Algebras de Boole.

Objetivos. Entender el concepto de subreticulado. Identificar cuando un reticulado
es un algebra de Boole. Estudiar propiedades de las algebras de Boole. Comprender las
nocién de atomos identificando en varios reticulados aquellos elementos que lo son (en D,,,
qué propiedad tienen los dtomos?). Utilizar el teorema de representacién para mostrar
que un reticulado es o no un édlgebra de Boole (;Cuando D,, es un algebra de Boole?).

1. Considere los siguientes diagramas.

LlO:
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a) {Son L; y Lg subreticulados de Lg?
b) ;Cudles de estos reticulados tienen a L, como subreticulado? ;Y a Ls?
c¢) ;De cudntas maneras distintas es Lz subreticulado de Lg?
d) ;Es Lyo subreticulado de Lg? ;Es Mj subreticulado de Lg?
2. jCuales de los 8 reticulados anteriores son algebras de Boole?
3. Sea B un algebra de Boole y < el orden asociado a B. Demuestre que
a) (z9)° = ;
b) © <ysiy sélosiy < af
c)y Nz=0siysolosiy < z% (;cémo seria una propiedad similar con yV z7)
d) sizx <yey Az=0entonces z < z¢ (vea lo que hizo antes).
4. Determine cudles de los siguientes isomorfismos valen.

CL) D78 = D385. b) D12 = Dlg. C) D2310 = P({a, b, C, d, 6}) d) Dgo = P({CL, b, C, d})

5. Considere los reticulados Ly, L1; y Lo de la figura:
a) Calcule el conjunto de atomos de cada reticulado.
b) Para cada uno de esos reticulados, explique por qué no es un élgebra de Boole.

) Encuentre los dtomos de (D, |)
b) Encuentre los dtomos de (Dsg, |).
¢) Muestre que los elementos 2 y 6 en Djs no tienen complementos.
7. Considere todos diagramas, excepto Lq; v Lio, de la figura.
a) Halle en cada caso At(L).

) Dibuje en cada caso el diagrama de Hasse de P(At(L)).

c¢) Determine cudles son dlgebras de Boole.

8. Determine cudles de los reticulados anteriores satisfacen las hipdtesis del Teorema
de Representacion de Algebras de Boole finitas y dé explicitamente el mapa F'.



